TRIANGULOS
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Definicion y caracteristicas

Figura poligonal plana formada por tres puntos (vértices) unidos por tres rectas
(lados).

La suma de sus dangulos siempre es 1809.

Cada lado de un triangulo es menor a la suma de los otros dos y mayor que su
diferencia.

Nomenclatura lados y angulos

Los angulos en un tridngulo se nombran con letras mayusculas o griegas, y en el
sentido de giro contrario a las manecillas del reloj y sus lados opuestos con letras
minusculas.
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Clasificacion
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Equilatero Isosceles Escaleno
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Acutangulo  Rectangulo Obtusangulo

Segun sus lados:

Segun sus angulos:



Curiosidades geométricas

Su altura, que coincide con su mediana y la bisectriz del angulo opuesto al lado
menor, lo divide en dos tridngulos rectangulos.

giro de -902 : Proporcionales

Isdsceles: iguales piernas

Eje de ximetria
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Isasceles



Monoscele

En varios textos antiguos

(Skylax de Karyanda

s. VI a.C., Ecateo de Mileto,

Plinio el Viejo, San Agustin,

San Isidoro) se nombra a

los monoceles o monoclos,

seres de una sola pierna,

que vivian en los confines del mundo
reposando a la sombra de sus pies.

En el Amazonas,
duendecillo moreno
y travieso

Puntos y Rectas Notables y angulos

Medianas de un triangulo: Son los segmentos de recta que unen cada vértice con el punto medio del lado opuesto.

Baricentro de un tridngulo: Es el punto donde se encuentran las tres medianas del tridngulo.

Bisectrices de un fridangulo: Son las rectas que dividen a cada uno de sus angulos en otros dos iguales.

Incentro de un tridangulo: Es el punto donde concurren sus bisectrices interiores. Es el centro de a circunferencia inscrita en el tridngulo
Alturas de un tridngulo: Son los segmentos de recta que partiendo de cada vértice son perpendiculares a los lados opuestos de cada uno de ellos.
Orfocentro de un tridngulo:Es el punto donde concurren las tres alturas del triangulo.

Mediatrices de un tridngulo: Son las rectas perpendiculares a cada lado en su punto medio.

Circuncentro de un triangulo: Es el punto donde concurren sus tres mediatrices. Es el centro de la circunferencia circunscrita al tridngulo.
Incentro de un tridngulo: Es el punto donde concurren sus tres bisectrices. Es el centro de ta circunferencia inscrita en el triangulo.
Baricentro de un tridangulo: Es el punto donde concurren sus fres medianas. Es el centro de gravedad del tridnguto.

Ortocentro de un tridngulo: Es el punto donde concurren sus tres alturas.

Tridngulo drtice de un tridngulo: Es quel cuyos vértices son los pies de las tres alturas del primero.

Triangulo complementario de un tridngulo: Es aquel cuyos vértices son los puntos medios de los lados del primero. Sus lados miden respectiva-
vamente la mitad que los lados del tridngule original, a tos que ademas, son paralelos.
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Construccion dados puntos y rectas notables y angulos

Ortocentro. Alturas (h)
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Puede quedar fuera del triangulo

Ortocentro


http://youtu.be/u5MZmP3uStI

El triangulo abc es el triangulo 6rtico del triangulo ABC.

Se denomina ortocentro (simbolo H) al punto donde se cortan las tres alturas de untriangulo.

El nombre deriva del término griego orto, que quiere decir recto, en referencia al angulo formado
entre las bases y las alturas.*

El ortocentro se encuentra en el interior del tridngulo si éste es acutangulo; coincide con el vértice
del angulo recto si es rectangulo, y se halla en el exterior del triangulo si es obtusangulo.

Tridngulo oOrticoleditar]

Dado un triangulo cualquiera (excluyendo un triangulo rectangulo), el 'triangulo 6rtico o triangulo
pedal respecto del dado, es el que tiene por vértices los pies de las tres alturas de éste, es decir,
las proyecciones de los vértices sobre los lados.*El ortocentro de un triangulo es el incentro de su
triangulo 6rtico (como se observa en la figura).

e El ortocentro es el incentro del triangulo 6rtico (como se observa en la figura).
e Las alturas de un tridangulo son las bisectrices de los angulos del triangulo pedal.?

e En el caso de un triangulo rectangulo, las alturas de los angulos agudos tienen como un pie
comun: el vértice del angulo recto, que con el pie sobre la hipotenusa, a lo mas, forman un
segmento, en este caso no hay triangulo pedal.?

o Baricentro. Medianas con dngulo opuesto



https://es.wikipedia.org/wiki/Punto_(geometr%C3%ADa)
https://es.wikipedia.org/wiki/Altura_(geometr%C3%ADa)#Alturas_de_un_tri.C3.A1ngulo
https://es.wikipedia.org/wiki/Tri%C3%A1ngulo
https://es.wikipedia.org/wiki/Ortocentro#cite_note-1
https://es.wikipedia.org/wiki/Tri%C3%A1ngulo#Clasificaci.C3.B3n_de_los_tri.C3.A1ngulos
https://es.wikipedia.org/wiki/Tri%C3%A1ngulo_rect%C3%A1ngulo
https://es.wikipedia.org/wiki/Obtus%C3%A1ngulo
https://es.wikipedia.org/w/index.php?title=Ortocentro&action=edit&section=1
https://es.wikipedia.org/wiki/Incentro
https://es.wikipedia.org/wiki/Incentro
https://es.wikipedia.org/wiki/Ortocentro#cite_note-2
https://es.wikipedia.org/wiki/Ortocentro#cite_note-3
http://youtu.be/E_jclgtEa8U
http://youtu.be/E_jclgtEa8U
https://commons.wikimedia.org/wiki/File:Altitudes_and_orthic_triangle_SVG.svg
http://youtu.be/E_jclgtEa8U

Llamamos medianas a los segmentos
ma, mb, mc
que unen cada uno de los vértices del triangulo
con el punto medio de su lado opuesto.
Se cortan en un punto B llamado baricentro o
centro de gravedad del triangulo.

« En las medianas de cualquier triangulo el baricentro
esta a 1/3 del punto medio del ladoy a2/3
del vértice opuesto. La recta que une los puntos
medios de dos lados es la paralela
media al tercer lado y mide la mitad de éste.

« El triangulo definido por los puntos medios
Ma, Mb ,Mc de los lados de un triangulo dado, es
semejante a dicho triangulo (TRIANGULO
COMPLEMENTARIO) y corta a sus medianas
en su punto medio. Es decir, las paralelas a
los lados de un triangulo por su vértice opuesto
forman un triangulo semejante al primero, cuyos
lados miden el doble y sus medianas también.

Calder

o Incentro. Bisectriz



http://youtu.be/E_jclgtEa8U
http://youtu.be/E_jclgtEa8U
http://youtu.be/E_jclgtEa8U
http://youtu.be/DEkuVg89G7E
http://youtu.be/DEkuVg89G7E
http://youtu.be/DEkuVg89G7E
http://youtu.be/DEkuVg89G7E

o Circuncentro. Mediatriz (circunferencia que pasa por tres puntos no alineados)

o Construccion de triangulos.
o Equilateros.

o Circunscritos.

o A partir del lado.

/\



http://youtu.be/hDoL0cxpdnI
http://youtu.be/hDoL0cxpdnI
http://youtu.be/hDoL0cxpdnI
http://youtu.be/rzn5eqJB1Co
http://youtu.be/rzn5eqJB1Co
http://youtu.be/rzn5eqJB1Co
http://youtu.be/hDoL0cxpdnI
http://youtu.be/rzn5eqJB1Co
http://youtu.be/8Y5TTgk8lsQ

o Conocidos sus tres lados.

o Conocido un lado a y sus angulos adyacentes By C.

o Conocidos dos lados a y b, y el angulo entre ellos C.



http://youtu.be/PWmv8jRz-gs
http://youtu.be/PWmv8jRz-gs
http://youtu.be/PWmv8jRz-gs
http://youtu.be/PWmv8jRz-gs
http://youtu.be/WOlVb9knTD8
http://youtu.be/WOlVb9knTD8
http://youtu.be/WOlVb9knTD8
http://youtu.be/WOlVb9knTD8
http://youtu.be/9_NwlcZ4ors
http://youtu.be/9_NwlcZ4ors
http://youtu.be/PWmv8jRz-gs
http://youtu.be/WOlVb9knTD8
http://youtu.be/9_NwlcZ4ors

o Conocido el lado a, un angulo adyacente By el lado opuesto b.

o Conocido el lado a, la altura de A y el angulo B.

a=11cm.
ha=5cm.

B=75°
)

o Conocido el lado a, la altura de A y el lado b. Sin mas datos, tiene dos posibles

soluciones.


http://youtu.be/9_NwlcZ4ors
http://youtu.be/9_NwlcZ4ors
http://youtu.be/xjnz8Kxc9nU
http://youtu.be/xjnz8Kxc9nU
http://youtu.be/xjnz8Kxc9nU
http://youtu.be/xjnz8Kxc9nU
http://youtu.be/TOStB3mOHo0
http://youtu.be/TOStB3mOHo0
http://youtu.be/TOStB3mOHo0
http://youtu.be/TOStB3mOHo0
http://youtu.be/ZWMrSxlz84g
http://youtu.be/ZWMrSxlz84g
http://youtu.be/xjnz8Kxc9nU
http://youtu.be/TOStB3mOHo0

APLICACION DEL ARCO CAPAZ

o Conocido el lado a, el angulo opuesto Ay otro lado. En algunos casos puede darnos

dos soluciones.

A=60°
b=6cm.



http://youtu.be/tzysShYZJG4
http://youtu.be/tzysShYZJG4
http://youtu.be/ZWMrSxlz84g
http://youtu.be/tzysShYZJG4

o Conocido el lado a, el angulo opuesto Ay la altura de A. Sin mas datos, tiene dos
posibles soluciones.

a=1liem
ha=7cm
A=30°
b>e¢

o Conocido el lado a, un dngulo adyacente y el angulo opuesto A.
A

APUNTES Y EJERCICIOS DE TRIANGULOS

http://www.frayandres.com/dibujo/dt1/d/TRI/triangulos%20y%20cuadrilateros.pdf

http://www.frayandres.com/dibujo/dt1/d/TRI/triangulos%20resumen.pdf



http://youtu.be/6yyknXpMNhI
http://youtu.be/6yyknXpMNhI
http://youtu.be/X5jXNFocLtE
http://www.frayandres.com/dibujo/dt1/d/TRI/triangulos%20y%20cuadrilateros.pdf
http://www.frayandres.com/dibujo/dt1/d/TRI/triangulos%20resumen.pdf
http://youtu.be/6yyknXpMNhI
http://youtu.be/X5jXNFocLtE

C
b
4
53 A
\
\
I|
A ¢ B
Construir un fridngulo equildtero de 53 mm de lado.
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Construir el tridngulo rectangulo.
Hipotenusa a=170, Cateto b=35 mm.
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Construlr un tridngule escaleno.

El perimetro mide 80 mm. y los angulos adyacentes son & y B,
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Construir el tridngulo rectangulo.

£l cateto b mide 52 y el angulo en C es de 30°.

Construir el tridngulo rectangulo.
Los catetos suman 78 mm y la hipotenusa mide 60 mm.

6

Construir el tridngule rectanguto.

La diferencia de los catetos es 18 mm y la hipotenusa mide 60 mm.




TRIANGULOS
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Construir el triangulo rectangulo
Construir un tridngulo equilatero de 50 mm de altura. El cateto b mide 52 y la mediana de c, m, mide 56 mm.
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Construir el triangulo rectangule. Construir un tridngulo isdsceles’de base, (lado desiguall, 48 mm. y
La mediana y la altura de |a hipotenusa miden respectivamente, 33 y 26 mm. su altura 40 mm,
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Triangulo isdsceles Tridngulo isdsceles,

La base mide 52 y las medianas iguales, 48 mm, El semiperimetro mide 54 mm. y la altura 40,



TRIANGULOS

A B

Construir un tridngulo conocidos dos lades (70 y 60. mm.) y el angulo
opuesto a uno de ellos,

2 C
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Construir un tridangulo escaleno.

Un lado mide 48 mm, su altura 53 y el angulo opuesto mide 45°.

3

18

Construir un triangulo escaleno.
El 4ngulo en A es de 45°, el lado b mide 50 y la diferencia entre los
otros, ¢-a, es 18 mm.

A

L2

-

} 68

\

Construir un triangulo escaleno.
Un lado mide 68 mm, su altura 42 y otra altura 60.

5

=56
mp=46
hy=bd

Dibujar el friangulo.
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A=75°
b=50
me=52 C
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Dibujar el triangulo.



TRIANGULOS
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Construir un triangulo escaleno.
Un lado mide 54 mm, otro 34 y ta mediana del tercero 37, Dibujar el triangulo.
A=75° ¢
Waz=4b
b=56
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Construir un triangulo escaleno.
A=£52, ¢=65 mm. y wp=50 mm. Dibujar el tridngulo.
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Construir un tridngulo escaléfo: ' Construir un tridngulo escalene, .
Un lado mide 52 mm y las medianas de los ofros 45y 60, respectivamente| El perimetro mide 80 mm. y los (ados son proporcionales a12, 9y 7.




PAU #011 Circunferencias interiores a un triangulo (Dibujo
Técnico Selectividad - Cataluia/2000)

https://www.youtube.com/watch?v=VTdSyVGdI1s
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APLICACION DE PROPORCION
APLICACION DE 49
APLICACION DE % PARA RECTANGULOS (INSCRITOS EN ARCO CAPAZ)

APLICACION DE HOMOTCIA : Cuadrado en tridngulo


https://www.youtube.com/watch?v=VTdSyVGdl1s

1 Dibujar un triangulo conociendo dos de sus angulos de 75° y 45°,
Yia Clreuniferetizia trria:de radic: 40 mm. 2 Dibujar un triangulo isésceles conocido

el perimetro de 120 mm. y la altura de 50 mm.

" Trigngulo- dado el perimetro y dos angulos

4

3 Construir un triangulo rectangulo, conociendo un cateto ¢ = 80mm
y la suma de la hipotenusa y el otro cateto, a+b = 150mm.

C
. \ a+b = 150mm B A
b (04 | 100 |
A A
5 Construir el triangulo rectangulo conocida su hipotenusa Construir un rectangulo conocida la diferencia de sus lados
a= 60 mm. y la suma de los catetos b + ¢ =80 mm. 6 que es igual a 20 mm. y el angulo entre diagonales a = 75°.
Determinar posibles soluciones.
B D’ .
D "‘~l ‘-,.‘
“n.‘ 7 (al azar)
s, . "’ “
/0= T5°
7] |78 I
A=A 2L




7 Construir un triangulo escaleno, dado un lado de 50 mm. y
las medianas de los otros lados de 45 y 55 mm.

d

Construir el triangulo rectangulo. Sabiendo que la medi
8 y la altura de la hipotenusa miden respectivamente, 65 y 50 mm.
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Construir un triangulo escaleno. Un lado mide 100 mm. ; ;5 . _ .
otro 60 y la mediana del tercero 70. 10 gfg?]t;‘ljllz el triangulo escaleno dados: el lado a =100 mm;
9

opues! = altura correspondiente al
lado contig , hp=60 mm.
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Construir el triangulo escaleno conocido un lado 1 2 Dibujar un triangulo, conociendo el lado a =60 mm.
11 a=140 mm.y las alturas correspondientes a los otros la altura de a=70mm. y la altura de b =50mm.
dos lados ho = 80 mm. y he = 100 mm. =

70
o
70

Ho




» . Construir un rombo conocidos el lado AB =65 mm. y el
15 {ridngulo - dados  los dos dngulos,y.una altura radio de la circunferencia inscrita r =25 mm.

16

A

Dibujar un trapecio escaleno. Las bases miden 75 y 30 mm.

y los lados 50 y 60 mm.
17 Dibujar un trapecio escaleno. Las bases miden 70 y 25 mm.
y las diagonales 70 y 60 mm.

A B1 - B2 B
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Triangulo equilatero B1 + B2
Puntos y rectas notables de los triangulos S N 5 ¥
1 DATO Las alturas: ORTOCENTRO Dibujar el tridangulo siendo X el incentro. ¢

Triangulo isosceles idnguio obtusangulo
2 DATOS + simetria axial

Triangulo rectangulo

2 DATOS + 90° A

A
A Triangulo escaleno

Dibujar el tridngulo siendo X el ortocentro.
3 DATOS

Trapecio escaleno
4 DATOS

Trapezoide
5 DATOS

Dibujar el tridngulo siendo X el baricentro.




